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 موجه ةشعبتي اةريلضيلت واةعلوم سالة هذا الم

 اةكفلئلت المساتهدف  دراس  اةدوال الاستمراري  الاشتقلقي  المساتقيملت المقلرب 

 1مسالة  

 :اةداة  المعرف  على  fةتكن    ;1 1;   بـ:  
1

2
1

f x x
x

  


 

وةيكن  f
c تمثيلهل المبيلني في معلم متعلمد ممنظم ; ;o i j 

 دون رمز اةقيم  المطلق fاةداة  عبلرةأكتب /1

عند اةقيم   fاةداة  استمراري  أدرس /2
0

2x  

 :أ﴾أحساب/3   
0

lim 2 2
x

f h f h


   و   
0

lim 2 2
x

f h f h


  ,ملذا تساتنتج؟ 

 هندسيلتفسايرا  لنتيج  ة اعطب﴾ 

اكتب معلدةتي المملسين/4   2 1
و   ةـ f

c 2 اةفلصل عند اةنقط  ذات 

  fأدرس تغيرات اةداة  /5

ننى  أثبت أن الم/6 f
c فلصلتهلفي نقط  وحيدة  اةفواصليقطع منور حيث 0;1 2 

 :أحساب /7   lim 2
x

f x x


    و    lim 2
x

f x x


    ملذا تساتنتج؟ 

أرسم/8   2 1
و  رب  والمننى  والمساتقيملت  المقل f

c 

:عدد حلول المعلدة  mالحقيقي  المتغير وحساب قيم  بيلنيلنلقش /9

 

 
 

1 1
2 0

1

m x
x

x

 
  


 

:أستنتج ممل سبق عدد حلول المعلدة  ذات المجهول 
 

 

1 cos 1
cos 2 0

cos 1

m 




 
  


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 الحل

 دون رمز اةقيم  المطلق fاةداة  عبلرة/ 1

  
1

2
1

f x x
x

  


 :المعرف  على     ;1 1;   

2حيث  xيجب معرف  قيم   0x     2يكافئx   

تللي نكتبوبلة 
   

     

1
2 ........ 2;

1

1
2 ..... ;1 1;2

1

x x
x

f x

x x
x


    

 
     
 

  

عند اةقيم   fاةداة  استمراري  / 2
0

2x  

:  1حلة     
1

2
1

f x x
x

  


نجد   2ننساب اةنهلي  عند     
2 2

1
2 1

1
lim lim

x x

x
x

f x
 

  


  و 2 1f  نمساتمرة عل اةيمي 

:  2حلة     
1

2
1

f x x
x

   


نجد   2ننساب اةنهلي  عند     
2 2

1
2 1

1
lim lim

x x

x
x

f x
 

  


   و 2 1f  مساتمرة عل اةيسالر 

اي  2لانهل مساتمرة على يمين ويسالر  2اةداة  قلبل  ةلاستمرار عند      
2 2

lim lim 2
x x

f x f x f
 

  

 :حسالب (أ    /3   
0

lim 2 2
x

f h f h


  

نجد   2 1f  و 
1

2
1

f h h
h

   


و   
0

lim 1 0
x

h h


    0اةنهلي  

حسالب      
0

lim 2 2
x

f h f h


  , 

نجد   2 1f  و 
1

2
1

f h h
h

  


و   
0

lim 2 1 2
x

h h


      2°اةنهلي 

0غير قلبل  ةلاشتقلق عند  fنساتنتج ان اةداة   2x  

 على اةترتيب 2-و 0معلممل توجيههمل   2هندسيل المننى  يقبل مملسين عند اةنقط  دات اةفلصل ( ب

معلدةتي المملسين كتلب  /4   1 2,   ةـ fC 2 اةفلصل عند اةنقط  ذات 

المملس  1 ,  معلدةته  22 52 1 xy x       1أي 2 5y x   

المملس  2   معادلته 0 2 11y x     2أي 1y  

  fات اةداة  تغير  دراس  /5
 اولا  الاشتقلقي  

المجلل المفتوح اةداة  تقبل الاشتقلق على      ;1 1;2 2;    

 ةعدم قلبلي  اشتقلق اةداة  عليهل 2فنل حذملاحظ  

 
 

 

 
   

2

2

1
1 ........ 2;

1

1
1 ..... ;1 1;2

1

x
x

f x

x
x


  


  

    
 

 

 ثلنيل اشلرة المشتق  

من اجل   2;x    نجد   0f x  

 ه لمل لاحظ ان   ;1 1;2x     على بقي  المجلل  تململ لا تنعدم وهي سلةب 

لاحظ كذةلك   lim
x

f x


   و lim
x

f x


  

و   
1

lim
x

f x


   و 
1

lim
x

f x


  

 ل اةتغيراتجدو 

                            2                                1                               x 

                     +             -                       - f x 

                                                                                       
   

 

 

 

                                1                                      

 f x 
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ت أن المننى  لأثب/6 f
c فلصلتهلفي نقط  وحيدة  اةفواصليقطع منور حيث 0;1 2 

 .ومنه المننىي لا يقطع منور اةفواصل في هذا المجلل  في المجلل 

 و  اة  مساتمرة و متنلقص  تململ وبللأخص على المجلل اةد وفي المجلل 

 نقط  وحيدة فلصلتهل  ومنه حساب مبرهن  اةقيم المتوسط  المننىي يقطع منور اةفواصل على المجلل ( لأن )

 .حيث 

 حيث  نور اةفواصل في  نقط  وحيدة فلصلتهل المننىي يقطع م    :الخلاص 

  : حسالب/7

   lim 2
x

f x x


    يعىي     
1 1

2 2 0
1 1

lim lim
x x

x x
x x 

      
 

 

   lim 2
x

f x x


    ملذا تساتنتج؟   
1 1

2 2 0
1 1

lim lim
x x

x x
x x 

     
 

 

المستقيمين ذو المعادلتين    1 22 , 2y x y x      مقاربين مائلين للمنحنى fC 

 المنلقش  اةبيلني   ةلمعلدة ( 7

 
 

1 1
2 0

1

m x
x

x

 
  


 بعد اةتفكيك  

تصبح 
 

1
2

1
x m

x
  


أي   f x m 

0mلمل    يصبح
 

1
2 0

1
x

x
  


 ة المعلد 

تقبل حل وحيد في المجلل  0;1 2 

0mلمل    ننلقش افقيل 

1mلمل    المعلدة  تقبل حلين 

لمل   1;m   ةلمعلدة  ثلاث حلول حلين موجبين وحل سلةب 

لمل   ;1m   ةلمعلدة  حل وحيد موجب 

:ممل سبق عدد حلول المعلدة  ذات المجهول 
 

 

1 cos 1
cos 2 0

cos 1

m 




 
  


               

1xنرسم المساتقيمين ذو المعدةتين    1وx    1لأن cos 1     2شكل 

 تقبل حلين ةهمل نفس اةترتيب في اةربعين الاول واةرابع  cosxلم ان داة  نع

ومنه 
 

1
cos 2

cos 1
m


  


 :المنلقش  الافقي   

 2,5;m    1-و 1لاتقبل المعلدة  حلول لان الحلول الاخرى ةيسات منصورة بين 

 ;2,5m    تقبل في كل فلصل  حلين 

2.5m   المعلدة   ةهل حل وحيد من اةشكل 


