
  TEL /6201MEBARKI :0790918876      10            ) ����ي 2( �� ��ل ا
�وال  	�ا��� ��    

  

)))) ��! c و a ، bآ���� إ���د   ))))
.........

c
baxxf ++++++++==== �
�� "# f �$%�� �
  : �)�رة �� دا


�	م ������           � ��
)))) ا������� � ))))xf ������ ���  . 	ه ����baxا� ++++�
  .�c� ه	  و ا�

  
))))ا
+.-$�+�ت ا
+$�ر*� 
ـ  ))))fC: �ا���"����ت ا����ر� #"$"�
0/���ت �* ()ل &��ب ا 
 +�& :  

)))):إذا آ�ن  )))) ±∞±∞±∞±∞====
→→→→

xf
ax

lim 12ن  ax ))))    : إذا آ�ن   و    . ��"��3 ���رب ==== )))) bxf
x

====
±∞±∞±∞±∞→→→→

lim   12ن by    ��"��3 ���رب ====


ـ 12�+
))))ا
+.-$�4 ا
+$�رب ا ))))fC :    

1( �
baxy: أن ا���"��3 ذو ا���6د�� �ت 4 )))) �ـ �$�رب ��12 ====++++ ))))fC ت�
)))):  �:9� إ4 )))) (((( ))))[[[[ ]]]] 0lim ====++++−−−−
±∞±∞±∞±∞→→→→

baxxf
x

  

4
�ت أن  )2�(((( ))))fC  ����"�� �
�:89 إ���د ��7د
-6  ����52$�ر* �� :   

�+ 2� ا���>�� �* �
�رة            

(((( ))))xf �:=?:"< �* ا� �ا�" : (((( )))) (((( ))))xgbaxxf ++++++++====  
            ��$
 34bax ��< ا�$���� 
�D  إ�� ا�BCف ا@ول ++++
))))  :��6ه�  )))) (((( ))))[[[[ ]]]] (((( )))) 0limlim ========++++−−−−

±∞±∞±∞±∞→→→→±∞±∞±∞±∞→→→→
xgbaxxf

xx
   

baxy: ا���"��3 ذو ا���6د�� 
�"$"# أن              )))) ���رب ���E �ـ ====++++ ))))fC.  

  
1(  �9;��
))))     : �7�aد
� ا
++�س �0� ا
0$:� ذات ا ))))(((( )))) (((( ))))afaxafy ++++−−−−′′′′====.  
2(  �//�?�@ 1��7� "-
)))):  ه" ��د ��9ل ا
+�7د
� b) أو ��9/� ( ��د ا
++��Aت ا )))) bxf ====′′′′.   
3( +
�7baxyد
� ��د ا
++��Aت ا
-" @�ازي ا
+.-$�4 ذو ا ++++==== �
)))):  ه" ��د ��9ل ا
+�7د )))) axf ====′′′′  
��Lن �0�ه� ا
++�س  آ1 �1 ��7�J(-7دIت ا
++��Aت @.-5G �� H-0ل ا
�9Fل ��!            "-
��;�9 ا
  . ا

  
1( (((( ))))ββββαααα;ΩΩΩΩ        ـ
 JM�0@ NآJ� (((( ))))fC                      :(((( )))) (((( )))) ββββαααα 22 ====++++−−−− xfxf  

2(  (((( )))) αααα====∆∆∆∆ x;    ـ
 JM�0@ ر�F�(((( ))))fC  :                            (((( )))) (((( ))))xfxf ====−−−−αααα2  

  
 
�A��7 �راOو (((( ))))fC  4�$-.+
 �(.0
�* (((( ))))D :  رة�Pإ �Aم *�را�$� :(((( )))) yxf −−−−  

))))   )أ  )))) 0fyxf −−−−  G�$6�(((( ))))fC ق	2 I�� (((( ))))D  

))))   )ب  )))) 0pyxf −−−− G�$6� (((( ))))fC J�? I��(((( ))))D  

))))   )ج  )))) 0====−−−− yxf G�$6� (((( ))))fCIC��  (((( ))))D  

  : @SآJ ?��ا
 " L

�MN )��ح ا
T0@.-:�(أ B�O L
 أ��ا )
� @V�0(و�:$2  . L� L?��& ا��را�Q� و�	 آ�ن ا�$�س �6��N �6"��ون أ

MN�
 B�O L

L�9 أ �6"�� 2? J$إذا آ."  

 

 



  TEL /6201MEBARKI :0790918876      20            ) ����ي 2( �� ��ل ا
�وال  	�ا��� ��    

  

� ا�$�C� و�B�U�  3 إ�Tر?aS �$� ���� ا@ول ا��="R ا
�6مإذا  )1�� �$�$���2 ( )( )afaA   .آ$�C� ا
�C6ف ;


� ا��="R ا
�6مإذا  )2�Vا� ���� �$� a S?ر�Tا إB�U� �C�$ا� �
�� �$�$���2 ( )( )afaA ;C�$فآ�C6
  .� ا

  

1(  T� 8�@اJ-
   :��Fر ا

� ���DدC�IW��?  (((( ))))fC>�?اB"ر ا�	�� I�   )ت  نإ�Nم  )و	�
)))): *F.�ب   ))))0f   

 ���& �2(((( )))) af 
�	ل أن  0====(((( ))))fC �"ا� �C�$ا� ��6ن 2W��"� >�?اB"ر ا�	�)))) إ&�ا��4?�� و � ))))a;0  

2(  T� ر�F� 1;ا��
   :ا
))))  ?��IWط�
� ���Dد ))))fC���	ر ا�9	ا� I�   )ت  نإ�Nم )و	�
   �
)))): *1F ا
+�7د )))) 0====xf  

))))ا���6د��إذا  )))) 0====xf Z	�& �
�? 3� Z S

�	ل أ  IW��? ط��
 �N	? *��(((( ))))fC ��  . و ��	ر ا�9	ا

)))) ا���6د���
�J إذا  )))) 0====xf وا&�ا (& ax 
�	ل ==== :  
      (((( ))))fC��)))) إ&�ا�6W��"� ��?��4ن 2� ا�$�C� ا�"�   و ��	ر ا�9	ا ))))0;a  

)))) ا���6د���
�J إذا  )))) 0====xf*��&  ax bx و  ==== 
�	ل  ====:  
      (((( ))))fC��))))� �إ&�ا��4?� ا�"�  �"���6Wن 2� ا�$�C"�*  و ��	ر ا�9	ا ))))0;a   و(((( ))))0;b.    

)))) ا���6د���
�J إذا   ��2� &����$9\ ا�:��9� و ه:]ا  )))) 0====xf *��& *� BVأآ .  

 


�رة �(((( ))))xg ��Z�� (((( ))))xf   ـ� �
��
))))اQ"$"�ج ا�"���V ا� ))))gC �
��
))))�ـ ا
C)�� �* ا�"���V ا� ))))fC  

(((( )))) (((( )))) ℜℜℜℜ∈∈∈∈++++==== k/kxfxg  (((( ))))gC رة	�)))) ه	  ))))fC S��6T ب ا�]ي���
Z�� (((( ))))k,0V.  

(((( )))) (((( )))) ℜℜℜℜ∈∈∈∈++++==== b/bxfxg  (((( ))))gC رة	�)))) ه	  ))))fC S��6T ب ا�]ي���
Z�� (((( ))))0,bV −−−−.  

(((( )))) (((( )))) ℜℜℜℜ∈∈∈∈++++++++==== k,b/kbxfxg  (((( ))))gC رة	�)))) ه	  ))))fC S��6T ب ا�]ي���
Z�� (((( ))))kbV ,−−−−.  

(((( )))) (((( ))))xfxg −−−−====  (((( ))))gC B�_
 (((( ))))fC ��
� إ�� ��	ر ا�9	ا�$��� .  

(((( )))) (((( ))))xfxg −−−−====  (((( ))))gC B�_
 (((( ))))fC >�?اB"ر ا�	�
� إ�� ��$��� .  

(((( )))) (((( ))))xfxg −−−−−−−−====  (((( ))))gC B�_
 (((( ))))fC 3�6أ ا���

� إ��  ��$��� .  

(((( )))) (((( ))))xfxg ====  
(((( ))))gC ��� R
C$� (((( ))))fC ��� 0x ≥≥≥≥   

))))و  ))))gC B�_
 (((( ))))fC>�?اB"ر ا�	�0  ���  ���$�
� إ�� �x ≤≤≤≤.  

(((( )))) (((( ))))xfxg ====  
(((( ))))gC��� R
C$�(((( ))))fC���(((( )))) 0xf ≥≥≥≥  

))))و ))))gCB�_
(((( ))))fC��� ��
� إ�� ��	ر ا�9	ا�$���(((( )))) 0xf ≤≤≤≤  

 

                     ����
  .....ا�-JWوا ا
   )�0�9� * 4L�9� 7+1 و

��0ح *��(   

 

 

 


